BAREM DE CORECTARE
CLASA A XII-A
SUBIECTUL 1V

Fie f:R— R o functie continu cu proprietatea ca f(1-x)+ f(1+x)= f(x),VxER. Sa se arate ci
2015 2014

[ flx)de= [ flx)

Solutie: o

inlocuind in relatia dati pe x cu -x, obtinem f(I+x)+f(1-x)=f(-x),¥xER, adica
f(x)=f(—x),Vx€R, deci functia f este functiepard. ...............................ccco...... 1p
inlocuind in relatia datd pe x cu 1-x, obtinem f(x)+f(2-x)=f(1-x),VxER. Rezultd ca
f(2-x)+ f(1+x)=0,VxER. (1)

Inlocuind in relatia (1) pe x cu x -1, obtinem:

f(x)+f(3-x)=0,VxER = f(x)=-f(3-x),VxER. ) s s D

Inlocuind in relatia (2) pe x cu x +3, obtinem:
f(x+3)==f(-x)=-f(x)=f(3-x)=f(x-3),VxER, adicd

f(x+3)=f(x—3),Vx€R. 3)

Inlocuind in relatia (3) pe x cu x+3, obtinem f (x) = f (x+6),Vx € R, adica functia f este functie

periodica de perioada 6. e 1p

Pentru a,b ER cu a <b avem din relatla (2) si faptul ca f este contmua ca
3-a

ff(x)dx=—ff(3—x)dx=ff(x)dx,adiciff(x)dx+ff(x)dx=0. 4)
Pentru ¢ =0, b = 3 obtinem j‘f(x)dx:O‘ (5) o 1p
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Cum functia f este functie pard rezulti ci f f(x)dx =0, iar din periodicitate avem cd f f(x)dx =0,
3

6
adicéff(x)dx=0. IR N e Iy A S P T, |
0
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Folosind proprietatea ca f f dx f f dx VxER, avem cé:

6 9 2013
ff(x)dx=ff(x)dx=ff(x)dx=...= f f(x)dx=0. (6)
0 3 9 2007
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Din relatiile (5) si (6) avem ca relatia de demonstrat devine f f (x)dx = f f (x)dx , de unde pentru
2013 2013
2 1 2 1
{=x-2013 obtinem ff(r+2013)dt=ff(t+2013)dt, adicé:ff(x)dx =ff(x)dx. e 1p
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Din relatia (4) pentru a =0, b = 2 obtinem f f(x)dx+ f f(x)dx =0, adica
1

3

ff(x)alx+ff( ff dx@ff x)dx = ffx)dx—ff dx@ff(x)cbc=ff(x)dx
Finalizare e DD



